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Multimi

ﬁﬂ, SR L Ea0 o W e e SO S OSSO bine determinate
ST YT 2 N 1] 1 ;

D)-Multimile 56 MOICAZR BT «vxmiccsossnenssammrmsnnsnssssossssessusssessasssismmrsossrsetiets e 1 , cu sau fara
indici: 4, B, C, - , 4, 4,, 4,, -

c) Elementele unei mulfimi S€ NOLEAZA Gl -+--vvvervevereecererereeeseeesesseesssesseee oo, R

d) Multimea care nu are nici un element se BB 555 iiretihsncannronmmancstassmesvaniossammons si se noteazi
cu simbolul ........ !
2. a) Daca 4 este o multime si x este un element al ei, atunci NOAM «...o...vvovvevreeeeee si citim

b)0) mnlfime se TUMESE NAMTETICA GHEE «iiiovs e riiicerennesaroesmmnsbenerrosees st oot e st oot T
2. Orice multime poate fi dat3 in trei moduri:

B) EXPLCIE, PLAN - ovovenrrireneremerrmrensestensesesnanisssrsiessssnsassanssssstssossaans ;

o) I e, L R S R B L e s s <

c) cu ajutorul unor diagrame Venn—Euler ...............c.cocooooooiviiioinieoooooooeo :
4. Multimea numerelor naturale mai mici decit 5 reprezentati:

a) explicit Bt o L R e S e S ) e e i 5

b) printr-o proprietate caracteristici este M=
c) cu ajutorul diagramei Venn—Euler este:

B. o multime 4 se numeste:

a) multime finitd daci



1. a) Doud multimi A si B sunt egale daca ... §i notdm

.......................... In caz contrar SpUNEmM cé .................................... §i notim

b) Multimile 4 = {x |x € N*six <4} si B={l, 2, 3, 4} sunt

si notam

¢) Multimile M= {1,2,3} siN={a, b, c} Sunt ... si notidm

............................. , Insd au acelagi numar de elemente, mai precis card M = =

8. a) O multime 4 este submultime a multimii B daci

b) Orice multime este inclusa in ea tnsasi, adicA ...

¢) Multimea vida si multimea insasi sunt

restul submultimilor sunt submultimi

10. a) Reuniunea a doua multimi A si B este

b)Dacdad={1,3,5}siB={3,5 7}, atunciAUB= ... .

1 a) Intersectia a doud multimi A siBeste ...

b} Dactid =42,3, 5} 51.B=43,5, 7}, atunci 4 [ B asladanna Linm :
c)Daci A1 B=, atunci 4 §i B S€ NUIMESC ........ceeviuriererreeererenessneeseenes

‘ b) Dacd 4 ={2,3,5} siB={3,5,7},atuncid —B=.......... .. .t B
B 5iB— A= .

13.




b) Analizind diagramele de mai jos, avem reprezentatd o multime in figura

fig. 1 fig. 2 fig: 3 fig. 4 o=

14, a) Submultimile multimii M= {a, b, c} sunt

..................................................................................................................................................................

B L o o o S RSN e - i s ook ;
L LIRS e Sall ot B el ne B 1 S WLy SOa R oieh S
16. Completati spatiile libere pentru a obtine propozitii adevarate.
a) Intr-o multime nu conteaza ordinea ...............oovvvoeoooooooe , multimile 4 = {a, b, c} si
BB, 0, CF BUDL ... e eeerescuressrinsssasensononessaisibion pentru ¢ sunt formate din .....................coooooeii :
b) Multimea literelor din care este format cuvantul Helement” este C'= ...
¢) Multimea cifrelor este o multime ...............co.............. in timp ce multimea numerelor naturale
este oimliiont s A Hoeou nocttinl distes
17. Se da multimea M= {x e N', x<3}.
a) Scrieti multimea M prin enumerarea elementelot, M= ..........ccocoooovovooooooooooooo .
b) Submultimile improprii ale MUIIMii M SUNE ........o.ooiveeeeeeirieee oo .
¢) Submultimile proprii ale Multimil M SUNE c....ooooveviieiieeeeeee e .

18. Determinati a, gtiind ci sunt indeplinite simultan conditiile:
ay{l,a, 3= {1:2,3.45; by {1,4,3} = {1,3.4. 5%

..................................................................................................................................................................

19. a) Determinati perechile (x, y) stiind ¢ {2, x, 4} < {1, 2, y, 3}.

b) Determinati perechile (x, y) stiind ca sunt indeplinite simultan conditiile:
1){2, 3,4} < {3, x, y, 4}; i {3, %, 3,4} < {2,3, 4,5, 6}.




b) intre elementul a si multimea M = {a, b, c} exista relatia de

EnOt . 9.9

c) Intre multimile 4 = {1, 2} si B= {0, 1, 2, 3} exista relatiade ... ..

17571 ORI 0) 111018 o (SO

21, Se considera multimea M= {x_yEN | xp! 23} )
a) Elsinentel s Smb it St . G e B L i ittt i B
b) Submultimile Iui M formate din cite doud elementesunt ... ... ...
¢) Submultimile lui M formate din céte trei elemente sunt .

23. Completati spatiile punctate astfel incat sa obtineti propozitii adevirate.
AV LB =L 8 8 v cissiasistoansons .x € B}; C)A\B={x|x€A ...ccce.eccoo...... x & B};
B) A [NB= {515 © A cvcsrsnvsssssonsinss BB d)B\A={x|x€B ... x¢e A}

23. Analizati, cu atentie, diagrama si specificati daca propozitiile ce urmeaza sunt adevirate sau
false: A B
SENTIFIRIN G g e e e g CREADTO 1) {/c; /"b\\\f\\‘
dec AR e EeANE s : fa,cycAUB...... l% \ a’// C/‘I

2. Se considera dous multimi oarecare 4 si B. e 0

a)DacaANB=AUB, atunci ...
b)Daci4d cBsiBcd,atunci ...

3. Scrieti informatia corectd care completeazi spatiile punctate:

a) Cel mai mare divizor propriu al multimii @, este .
b) Cardinalul multimii @ geste ... ..
¢) Cel mai mic element al multimii ¥, () M, este ...

d) Din mulfimea #,, elementele de forma ab sunt

9. Dacid=1{0,1,2,4}siB={0,2,5, 6}, atunci:

- Determinati multimile M si N, stiind ca MU N={1,2,3,4,5}, M\ N= {2, 3,4} si N\ M= {5}.

T
/S b Sy
/ £\ 1
......................................... / i\
)
| { J



s

Se considera multimea M = {1, 2, 3}. Scrieti doua multimi 4 si B care s indeplineasci conditiile:

AAUB=M=A= ...covovmrrnnn... ; B= oosnimninmotin ot itoe el S
DANB=M=A=. ... M L e T : B vl s e R o
CVANB=M= A= ...oreereeeeerererrnn. : = ooty e B o s S

Se considera multimile 4 = {x € N* | x* <25} si B= {z € N | 2> < 27}. Scrieti informatia corecti
care completeaza spatiile punctate:

- Se considerémul’gimileA= {aeN|la=n*+nneN}siB={beN|b=2n+1,neN}.
a) Pentru n < 5, scrieti multimile 4, B, A|UB, A(\ B, A\ B, B\ A.

b) Aritati ca cele doud multimi sunt disjuncte.

a) Fie 4 multimea divizorilor improprii ai numirului 12. 4 =

b) Fie B multimea divizorilor proprii ai numarului 12.B= ... .

c) Verificati dacd A si B sunt multimi disjuncte, 4 | B =
LT 1| B R S S o S . :

a) Un numdr natural » se numeste prim daci

b) Scrieti numerele prime mai mici decat 50

¢) Un numdr natural # se numeste compus daci

Orice numdr natural nenul, diferit de 1, care nu este prim poate fi scris ca un
produs de numere naturale prime.



b) Descompuneti in factori primi urmétoarele numere naturale: 14 400, 15 600, 5 775.

nezolvaxe:
1440022 <152 15 600 5 T75
144 | 2
72 |2
36 |2
18 |2
913
313
1 2
14 400 =2¢.32. 52 15 600 = 5775=
Singurul numdr prim si par este 2. }
3. a) Scrieti ca sumd de numere prime numerele naturale: 7; 12; 26; 34.
TR LD = 5 4 chrissessavissmimrnsos suniie = L O W . TR . A

Determinati numerele prime g, b si c, diferite doud cate dous, stiind ca:
a)3a+4b +2c =48,

[LEEOIvAre: 4b, 2c 5i 48 sunt numere pare $i cum 3a + 4b + 2¢ = 48 = 3q este numir par = a este numdr
par $i cum g este numdr prim = a=2=3-2+4b+2c=48 =4b+2c=48 — 6 =>4b + 2c = 4712 =
= 2b+c¢=21. Cum 2b este numdr par §i 21 este numér impar = ¢ este numir impar s1 prim $i avem:

¢=3 = 2b=18 = b =9 (nu este numar prim);

¢=5=2b=16 = b= 8 (nu este numar prim);

c=T=2b=14=b=71,

c=11=2b=10=b=35;

¢=13 = 2b=8 = b =4 (nu este numir prim);

c=17=2b=4=b=2.

Cum numerele trebuie sa fie diferite doud cate doud, rezulti cia=2, b=>5 si ¢ = 11 sunt numerele

cautate.
i b)a+2b+4c=736




6. Determinati numerele naturale de forma ab, stiind ci suma dintre ab si ba este patrat perfect.

9. a) Cel mai mare divizor comun al numerelor naturale a i b se prescurteaza ... .

BLSENOLEaZH BU &7, s buis Buvesvsivsmssas :
b) Pentru a calcula c.m.m.d.c. se procedeaz astfel:

S L e R o e I A el et S o

S8 NS e AR R . 1 U B O S e % &
10. a) Cel mai mic multiplu comun al numerelor naturale a si b se prescurteaza ...
STEE R e A . ¢ T :

b) Pentru a calcula c.m.m.m.c. se procedeazi astfel:
L LT 7T e o PN W i Wt S 4 O :

- (SR Tor ) RN O 0 D ST S e

1. Calculati cel mai mare divizor comun si cel mai mic multiplu comun al numerelor:

a) 840 51 672
840 | 2-5 672 | 2
84 |2 336 | 2
491 (1o 168 | 2 840=2.5.3.7;
2113 84 | 2 fid=2-3-7:
717 42 | 2 [840; 672]1=2%-5-3 -7 =3360;
1 2.7 il (840; 672)=2%-3.7=168.
77
1




b) 675 si 864

675 864 | | Fopeaseniiig
| 675 = v
R e
E [675; 864] = -.vvvvvivoimiiiiiiiriiieecireieniene
é (675 864)~ ......................................... ,

Peutru a, b € N avem (a, b) [a, b] a- b

Verificati aceastd proprietate pentru:
a)a=192sib=144 = TR e MO B S = D O U =i SO
192 144 . ) D e P e s s S s I = e,
OB = ossiiiscsis st [192; 144] = oo |
(192; 144) - [192; 144] = -...... |
HOR HlbA= e s

et Lo R L E =192 144

}:> (192; 144) - [192; 144] = |

b) a =450 5i b=224. 450 et .".'.'". ............................. . 224
450 224

| (450; 224) = oo Sg TR s |
(450;224) - [450; 224] = o i
:> ................................... 1]

450 224_ ..................................

Doua sau mai multe numere naturale care au cel mai mare d1v1zor comun egal [
- cu 1 se numesc numere pnme mtre ele

Scrieti perechile de numere prime intre ele care se pot forma cu numerele: 9, 2, 4 si 14.
2=2;9=3%4=2%14=2-7,

(2,9)=1= 2519 sunt prime intre ele;

(2,4) =2 = 2 si 4 nu sunt prime intre ele;

(I s it n s assiiiiass s : (D Ay st s -
(8 et s s e s : T Lty T P ?

Deci, perechﬂc de numere pnme intre ele sunt (2, 9% r0ssesenvamensanenensmmsessansasaasnsan st sBslisoseridsiseyoneussony :

Aflati cifra x astfel incat:

a) (gl_x, 2) =1 = x nu trebuie sé fie cifri parda => x € {1, 3, 5,7, 9};




W -
Y

>. In multimea numerelor naturale, divizibilitatea are urmatoarele proprietéti:
a) Reflexivitate,

DI ADUBIREINELS, . U e s it L 1 S S AN SIS i s &

a) Determinati toate numerele naturale de forma 5 divizibile cu 15.

b) Determinati toate numerele naturale de forma 3x1y divizibile cu 6.

Rezolvare:a) 15| 2xp < 5| 2xy;3| 2xp §i(5,3)=1.Dar5| 20y <y e {0,5) @ 2xp e {2x0, 2xs}.
Cum3|2x0 <3| Q2+x+0) 3| 2+x) < x e {1,4,7}  2x0 € {210,240,270}. Cum 3 | 25 <

©3[2+x+5) 3| (T+x)exe (2,58} & 2x5 e {225,255,285}. Numerele ciutate sunt: 210,
225, 240, 255, 270, 285,

b) 6| 3xly <

17. o Determinati numerele naturale a si b, stiind ca cel mai mare divizor comun al lor este 7 si suma
lor este 35.
Hezolvare: Cum (a, b))=7 =>a=7Tx,b=Ty,unde (x,y)=1.Dara+ b=35=Tx + 7y=35|: 7 =
X =25, adici:

x 1 4 2 3
v 4 1 3 2
a="7Tx 7 28 14 21
b="Tx 28 7 21 14

Numerele cdutate sunt: a=7,b=28 saua=28,b=7saua=14,b=21saua=21, b= 14.
b) Determinati numerele naturale a si b, stiind ci (a, b)) =5 si a + b =25.
Hezolvare:Cum (a, b)=5=a=_.. ,b= . ,unde(x,y)=1.Dara+b=25=
X

y
a = 5x
b=5x

Numerele ciutate sunt:

a=12x
b=12x
Numerele ciutate sunt;




- Prin scriereax -1 € @, intelegem x -1 € {1, 3, 5,15} => x € {2, 4, 6, 16}.

1%, -a) Determinatix € N, astfel incat 2x + 1 e Dy

19. a) Aratati cd numerele de forma 15! + 3 - 15" + 37*2 . 57 sunt divizibile cu 27, unde n € N*.
Rezolvare: 15™ +3 . 157 +3m2.5n =31 . 571 £ 3. 3n. 50 3m2 . Gn=3ntl | Gutl | Il | §Gn 4 Jmi2, Gn =
=3"+1-5"-(5+1+3)=3”+‘-5"-9=3"-5"-3-9=27-3’,’-5"=27-(3-5)":27-15”.
Cum 27 - 15" : 27 = numerele de forma 157! + 3 . 157 + 372 . 5" gunt divizibile cu 27.

b) Aritati cd numerele de forma 72 - 12" + 37 . 472 sunt divizibile cu 63, unde n € N,

20. Determinati cel mai mare numdr natural nenul care impartit la 7 di cétul egal cu restul.
Rezolvare: Fie a numarul cautat. Din teorema impértirii cu rest, D =1 - C + R, R < I, obtinem
sTaCERReT=Re 1,2, ..,6}
Cel mai mare numar natural se obtine pentru R=........... SLE=, . lun T aNI8., ]

21. Impartind numerele 131, 284, 197 la acelagi numir natural nenul se obtin resturile 7, 5 si 11
si caturile nenule. Aflati impartitorul. . i i ) A
Rezolvare: Din teorema impartirii cu rest, D=1-C + R, R < I, avem: 131 =1 - Ci+T,T=]l=
= 131-7=1.C;284=1.C,+55<I=>284-5=1.C;197=1.C,+1, 11 <= 197-11=
=1.¢c,=>124=1.C,279=1.C,si186=1-C,.

124 279 186

I=(124, 279, 186) =
Cumi>11=1=

22. Aflati cel mai mic numdr natural care imprtit pe rind la 6, 15 si 24 d3 resturile 4, 13 si, respectiv, 22.
Rezolvare: Fie g numdrul cautat. Din teorema impirtirii curest, D=1- C+R, R <, avem:

a=i6C - R B O S LS A ;
@a= 150G 1S [T =g 2= eecnens :
@24 O 2 | H T S g D i vnnesons S R [ TR N =

B= 0 iy .

Numarul ciutat este: ..




